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  ) ن3(  :التمرین الأول

    
) منسوب لمعلم ممنظم مباشر Eالفضاء   )k,j,i,O نعتبر النقط :  

( )1 , 0 , A 0  ،   ( ) 1 , 1 , B 0 ،  ( )1 , 0 , C 1  

OAABAC: بين أ ن  )1 )  و آ ستنتج أ ن المستقيم  ∧= )OA  عمودي على المستوى ( )ABC.   
) حدد معادلة دیكارتية للمستوى  –أ  )2 )OBC.  

)  أ عط تمثيلا  بارامتریا للمستقيم  -     ب  ) و العمودي على المستوى A المار من ∆( )OBC.   
) تقاطع المستقيم D  حدد إ حداثيات النقطة -    ج  ) و المستوى ∆( )OBC.   
) عن المستوى  A أ حسب مسافة النقطة –     د  )OBC.   

)لتكن )  3    )S  الفلكة التي مرآزها A و المارة من B.   
) حدد المعادلة الدیكارتية للفلكة  –       أ  )S.   

) بين أ ن المستوى  –   ب     )OBC یقطع الفلكة ( )S في دائرة ( )E محددا مرآزها و شعاعها .  
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  ) ن 6 (  :تمرین الثانيال 

  : الجزء الأول  

      .i:  حدد الجذرین المربعين للعدد العقدي   -أ) 1        
  .ا المثلثيم أآتب هذین الجذرین على شكله -  ب       
)     :  الحدودیة Cنعتبر في)  2      ) ( ) ( ) ( )iZiZiZZP +1−+1++2−= 23  

):  بين أن المعادلة -    أ     ) ( ) 0=∈ ZP; CZ 1 تقبل حلا تخيليا صرفاZیجب تحدیده.  
):  تحقق أن  -    ب    ) ( ) ( )[ ]iZZZZZP −1+2−−= 2

1 :  CZ∈∀  
)    : حل المعادلة -    ج   ) 0=ZP  ( ) ( )CZ:E ∈  

) الحل للمعادلة2Zنسمي         )E بحيث : ( ) 0 ZIm 〉2.  
) الحل للمعادلة3Zونسمي        )E بحيث ( ) 0 ZIm 〈3.  

⎦⎥ : بين أن-أ) 3
⎤

⎢⎣
⎡

8
π

8
π

2= ,cosZ2 و   ⎥⎦
⎤

⎢⎣
⎡

8
π3−

8
π3

2= ,cosZ3.    

 : استنتج قيمتي-    ب   
8
π3cos و  

8
π3sin.  

) بحيث یكون العدد nحدد قيم . Z من n لتكن-   ج    )nZ1 حقيقي .  
  

  : الجزء الثاني 

) لمستوى العقدي المنسوب لمعلم متعامد ممنظم مباشر  في ا     )21 e,e,O.  

i و i ذات الألحاقC وB و Aنعتبر النقط      
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  :   على التوالي1−

]إلى واسط القطعة  تنتمي  A بين أن النقطة-أ )1    ]BC.  
   ؟ABC ماهي طبيعة المثلث- ب      

]منتصف القطعة   I حدد لحق النقطة-      ج ]BC.   

iC{} عنصرا من Z ليكن-)2    ) :نضع  ، − )
iZ

iZ'Z
−
+1−2

=  

) حدد-     أ )Dمجموعة النقط : ( )ZMو التي تحقق   :iZZ −=1−  
) استنتج أنه إذا آان-     ب ) ( )DZM ) فإن ∋ ) ( )C'Z'M )  حيث∋ )Cدائرة  یتم تحدیدها . 
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  )  ن2  ( :التمرین الثالث

)نعتبر المتتالية العددیة      )nuالمعرفة بمایلي      :( )⎪
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):  بين أن) 1 )  2  u    INn n 〉∈∀      

) :  بين أن) 2 ) ( )2−
4
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≤2−∈∀ 1+ nn uu        INn              

)استنتج نهایة المتتالية) 3 )nu.  
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  ) ن 9(   :التمرین الرابع 

  :الجزء الأول     

⎦⎥ أثبت أنه لكل من-أ) 1     
⎤
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⎡
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):       لدینا ,0 )
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2 xxxlnxxx  

)          :ستنتج من ذلكوآ              )
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0→

+−1
x
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⎦⎥ من x أثبت أنه لكل-       ب
⎤
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):         لدینا ,0 )
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) :     ذلك ستنتج من            و آ  )
2

0〉
0→

−+1
x
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)   : الدالتين المعرفتين ب v و uلتكن) 2 ) ( )xlnxxxu )  و  =−1− ) ( )xlnxxxv −−1−=  
) ذلك إشارةستنتج من  و آ  v و uأ درس تغيرات         )xuو ( )xv  )2≈70: ينعط .ln3≈11 و .ln(   

  )4- و3- محصورة بينαبحيث تكون،  x للمتغيرαتنعدم من أجل قيمة وحيدة vنبين أثناء ذلك أن(        

  : الجزء الثاني  

)       :لتكن الدالة العددیة المعرفة ب) 1 )

( )⎪⎩
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2=1
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=
2

f

1  x;  
x

xlnxf          

  .1 عند  fشتقاقدرس آ تصال وآ  ثم أ  f   حدد مجموعة تعریف الدالة -    أ  
  )یمكن استعمال نتائج الجزء الأول (  fدرس تغيرات أ -   ب   

) ليكن-  ج     )fCالمنحنى الممثل للدالة f علم متعامد ممنظم  في م( )j,i,O.  
)عط تأطير للعدد   أ- 1-       ج )αf.  
)رسم مماسات  أ - 2-       ج )fC و-1 عند النقط التي أفاصيلها هي α 1  و.  
)رسم  أ -3-       ج )fC.   

)   : الدالة العددیة المعرفة ب  gلتكن ) 2 )

( )⎪⎩

⎪
⎨
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2−=1−
1+

=
2

g
x

xlnxg    و( )gC منحناها في المعلم  ( )j,i,O.  

) قارن العددین-  أ       )xfو ( )xg −.   
) ادرس الوضع النسبي للمنحنيين - ب       )fCو( )gC.  و ارسم  ( )gC في نفس المعلم ( )j,i,O .   
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